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Ámde ekkor  (G) = 
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  e (G) .      Q. E. D.
A (27  4  9)  csoport példája mutatja, hogy a 11. és 12. lemma feltételei
csupán elégségesek, de nem szükségesek a nilpotenciához. 

E csoportban ugyanis e (G) < (G) = e (G) . 

13. LEMMA   Ha G = (m | k | n)ab 
[image: image4.wmf]Î

 N  , akkor  h (G) =  (b) .

Bizonyítás:   Felhasználva azt a tételt, miszerint egy direkt szorzat 

Frattini – részcsoportja megegyezik a tényezők Frattini – részcsoportjainak

direkt szorzatával, elegendő az állítást G 
[image: image5.wmf]Î

 P  esetre belátni. Ha azonban

G 
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 P  , akkor alkalmazhatjuk azt a szintén jól ismert tételt, amely szerint 
ha G p – csoport , ( p 
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 P ) , és H 
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 G , akkor    (H) 
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  (G) . 

Elég a H –t azonosítani 
[image: image10.wmf]b

 vel.         Q. E. D.

(C) További vizsgálatok a Frattini – részcsoporttal kapcsolatban:

14. LEMMA     Legyen  G =  ( p k  
[image: image11.wmf]×

pq ) ab   , ( p 
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 P ) , q  p – 1 .

Akkor   h (G) = 
[image: image13.wmf]pq
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 . 
Bizonyítás:  Tudjuk, hogy h (G) = 
[image: image14.wmf]b
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, ahol a  () szerint (24. o.) p  .
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Mivel  (G) = 
[image: image15.wmf]p
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lásd I. rész 1. LEMMA (VI) ( 5. o. ) , amiből q  adódik.

Kaptuk tehát, hogy pq 
Mármost az 
[image: image17.wmf],
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 részcsoport egyrészt normális G – ben, másrészt p – csoport, 
így  ( a 13. LEMMA segítségével )   (
[image: image18.wmf],
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  (G) ,

amiből   pq .  Nyertük tehát, hogy pq és   pq , azaz  pq .  Q. E. D.

2006.05.05  Eredeti kézirat 51. oldalától:
Legyen adva r számú mag: 
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ahol a pi –k páronként különböző prímek, és qi pi – 1 , i = 1,2, … r . 
Ezek fúziójának felírásához legyen  
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A ( 3 ) magok fúziója tehát így írható fel:
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G  =   
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Tudjuk, hogy   (G) = 
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qi i = 1, 2, …r , tehát 
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Kaptuk, hogy  
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4. DEFINÍCIÓm k n ) 
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15. LEMMA: 
( i )        Ha Gi 
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( i i i )  Ha  a  ( 3 )  magok olyanok, hogy pi [image: image48.png]


 qj  , i, j = 1 , 2 …r ,    ( 6 )
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Bizonyítás:  ( i ) Ha Gi 
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 S , i = 1, 2, …r , akkor  ( 3 ) –ban 
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                     és ( 4 ) –ben  
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( i i )  Ez ( i ) – ből folyik, de most 
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( i i i )   Ebben az esetben nyilván 
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Könnyű kiszámolni, hogy az 
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( és persze normális) , és így a 13. és 14. lemmák fölhasználásával 

adódik az állítás.                                                     Q. E . D .

Ha a ( 6 ) feltétel nem teljesül, akkor a    meghatározása igen bonyodalmas
lehet. Legyenek p1, p2 prímek, p1< p2 . Tekintsük a
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Innen következik, hogy   
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Közelebbi a  – ról nem mondható.
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