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VII. RÉSZ   NYITOTT KÉRDÉSEK

1. DEFINÍCIÓ:  Legyen G tetszőleges véges csoport,  | G | = n . 

Azt mondjuk, hogy a G – nek a p 
[image: image1.wmf]Î

 ( n ) prímre vonatkozó bősége   

jelben wp ( G ) =  – , ha  G – ben van ( p ) részcsoport, de ( p ) már nincs.

Legyen w ( G ) = max { wp ( G ) | p 
[image: image2.wmf]Î

 ( n ) } .
Nyilvánvaló, hogy minden G csoportra w ( G ) [image: image3.wmf]1

³

 .

1. SEJTÉS:  Ha G 
[image: image4.wmf]Î

 CYCYS, akkor w ( G ) 
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Ez ekvivalens azzal, hogy ha G 
[image: image6.wmf]Î

 CYCYS, akkor G bármely részcsoportja 

legföljebb két generátorral prezentálható.

Az I. rész 3. lemmában ( 15. o. ) megállapítottuk, hogy CYCYS 
[image: image7.wmf]Ì

DIV .
2. SEJTÉS: CYCYS 
[image: image8.wmf]Ì

TODIV .

E sejtésre rögvest igent mondhatnánk, ha kiderülne, hogy a G 
[image: image9.wmf]Î

 CYCYS

minden részcsoportja abeli vagy CYCYSbeli. Ez azonban sajnos nem igaz.

A legkisebb ellenpélda a ( 8 | 3 | 2 ) 
[image: image10.wmf]b
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[image: image11.wmf]2
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Hasonlóan nem áll, hogy egy CYCYSbeli csoport minden nemabeli faktor-

csoportja CYCYSbeli. Itt a minimális ellenpélda a G = ( 4 | 3 | 4 ) 
[image: image12.wmf]b
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az 
[image: image13.wmf]22
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 szerinti faktorcsoportja Q – val izomorf.

Egy kevésbé egyszerű ellenpélda a   G = ( 9 | 4 | 27 ) [image: image14.wmf]b

a

,

ahol a 
[image: image15.wmf]318

G/ab

 a következő hálóval rendelkező csoportot adja:
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[image: image16.png]



Piros körök jelölik a normálosztókat. E csoport jól láthatóan nem áll elő
egyetlen normálosztójának széteső bővítéseként sem.

Az imént vázolt csoport a következő csoportosztályba tartozik:

2. DEFINÍCIÓ:  ( m | r , k | n ) 
[image: image17.wmf]b
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  vel jelöljük a következő prezentációt:
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a m  =  b n  = 1 ,


( 1 )
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( 2 )



b a b 1  = a k .


( 3 )

E relációk konzisztenciájához az alábbiak szükségesek:
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r | ( m , n , k – 1 ) 
,

( 5 )
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  ( m ) .


( 6 ) 
A  ( 4 )  a ( 2 )  miatt világos. A  ( 6 )  a  ( 3 ) – ból nyerhető:
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 , ahonnan ( 6 ) következik valóban.

Az r | m és  r | n  a  ( 2 ) – ből világos.
Az  r | k – 1 – hez gondoljuk meg a következőket:

A  ( 3 ) – ból 
b [image: image29.wmf]m
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és  ( 2 ) miatt
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Innen adódik az  r | k – 1 . 

Az  ( 1 ), ( 2 ), ( 3 ) által prezentált csoportok halmazát CYCEX – nek nevezzük.
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Rendkívül érdekes, hogy a CYCEX csoportok CYCYSbeli csoportok

faktorcsoportjaiként kaphatók, ugyanakkor CYCYS 
[image: image37.wmf]Ì

 CYCEX ,

hiszen elég  ( 2 ) – ben az  r = 1 választással élni.

Végezetül még egy talány:

3. SEJTÉS:

CYCYS 
[image: image38.wmf]Ì

 MAXPIND .

FÜGGELÉK
A 63. oldalon fölsorolt összefüggések bizonyítása:

( i )  [ s p  + 1 | p  ] p p ahol  p P0  , 
[image: image39.wmf]0
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, ( s , p ) = 1 .

Bizonyítás:  [ s p  + 1 | p  ] = 
[image: image40.wmf]p
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ahol a szumma minden tagja osztható p val. 


Q. E. D.

( i i )  [ s 2  + 1 | 2  ] 2 + 2   2 ahol  > 2 , 
[image: image42.wmf]11
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, (2 , s) = 1.

Bizonyítás:  [ s 2  + 1 | 2  ] = 
[image: image43.wmf]2
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, de s = 2 j + 1 , j > 0 esetén
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 2 hiszen 2 
Q. E. D.
( i i i)  [ s 2   1 | 2  ] 2  2 ahol   > 2 ,  
[image: image47.wmf]11
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,  (2 , s) = 1.
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Bizonyítás: [ s 2   1 | 2  ] =

= 
[image: image48.wmf]1
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ahol A páratlan. Végeredményben [ s 2   1 | 2  ] 2 B 2 ahol

B = 2j + 1 , és így 2 B = 2 j + 2  2  2 

Q. E. D.

i v ) (m | k | n ) 
[image: image49.wmf]@

(m | l | n )  esetén [ k | n ] l | n ]  ( m ) .

izonyítás: egészen triviális. 
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Itt végződik a CYCYS eredeti kézirata.
UTÓIRAT:   ( Kristóf Miklós )

Huber László 1997 július 2 – án meghalt, 42 éves volt. Kézirata azóta várt hogy

végre megjelenhessen. Szerintem a legnagyobb felfedezése az izostruktúrális

csoportok volt, ez egy érdekes szimmetria a csoportok világában. Akit a téma 
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